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Przyklad 1. Obliczyé i przestawi¢ na plaszczyznie zespolonej \/—8 — 8v/3i
Rozwiazanie: Przypomnienie: /z = {/|z <cos % + ¢ sin %) kE=0,1,...,n—1.

Przedstawmy liczbe z = —8 — 81/3i w postaci trygonometrycznej. Mamy
2] = /(=8)2 + (—8V/3)? = 64+ 3 64 = /464 = 2-8 = 16.
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Zatem z = 16 (cos %’r + i sin %’r) jest postacig trygonometryczng liczby z = —8 — 8/3i.
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IT Sposdéb Przypomnienie: w;, = wy <COb 2hT 4 jsin 2“), k=1,2,...,n—1

Poniewaz wy = 1 + /31, n = 4 zatem

= (1+ V3i) <cos4+zsin22)
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Zad. 1 Obliczy¢ i narysowaé¢ na plaszczyznie zespolonej pierwiastki
a) Y2 - Y8 by Y=8i o) -1+

Przyklad 2. Korzystajac z definicji obliczyé pierwiastek /—15 + 8i.
Rozwigzanie: Niech /—15 + 81 = x + iy. Wéwezas —15 + 8i = 22 — y? + 2zyi, a stad
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Zajmijmy si¢ réwnaniem pierwszym: x? — (%) = —15. Mamy
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Podstawiamy ¢t = 2%, t > 0 otrzymujac t* + 15t — 16 = 0. Zauwazmy, ze t; = 1, woéwczas

ty =< = =10 = —16 (¢, jest sprzeczne). Zatem z? =1 & z = 1V z = —1. Wracajac do

a

uktadu otrzymujemy
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Zatem =15+ 8 =1+4iV /—15+ 8 = —1 — 41.

Zad. 2 Korzystajac z definicji obliczy¢ pierwiastki
a) V4i—3 b)Vb—12i ) /BEL
Wyniki podaé¢ w postaci algebraicznej.
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Zad. 3 Niech z = M Podaé postaé algebraiczng liczby z. Obliczyé /z.

(V3+1i)°

Przyktad 3. W  zbiorze liczb zespolonych rozwigzan rdéwnanie
224+ (14 4i)z—5—14i=0.
Rozwigzanie: a =1, b = 1+ 44, ¢ = —5 — 7. Obliczamy
A=(1+4i)?—4-1-(=5—1)
A=1+8 —16+20+4i
A=5+12
VA =V5+12i

Niech /5 + 12i = z + iy. Wtedy 5 + 12i = 2% — y? + 2xyi. Zatem
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Zajmujemy sie réwnaniem pierwszym x* — % = 5. Mamy
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Podstawiamy ¢ = x2, t > 0 otrzymujac t> — 5t — 36 = 0. Obliczamy A; = 25 + 144 = 169
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= 9. (1, - sprzeczne) Zatem z? = 9

& =3 Ve =—3. Wracajac do uktadu otrzymujemy
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Zatem /5 + 121 =3+ 2i V /5 + 12i = —3 — 2¢. Niech § = 3 + 2i. Wdowcezas

—1—-41—-3—-2: —1—-414+3+2
2 = 5 V 29 = 5
—4 — 617 2—2

21 = B \/22: B

21:—2—32\/22:1—Z

Zad. 4 Rozwigza¢ réwnanie
a) 22 —4z+13=0 b) 22+ (2-i)z—2-3i=0 ¢) 22— (2+i)z—1+Ti=0
d) 22 =32242-3=0 e) 21 —6224+25=0 )27z -8=0

Zadania domowe*
Zad. 1 Obliczyé¢ \/—v/2 + iv/6, v/—8 — 6i.

*Zadania nieobowigzkowe, do samodzielnego prze¢wiczenia materiatu, prosze przestaé na

mail: nbednarz@prz.edu.pl



